


















cambr
Pencil







SPERANŢE RÂMNICENE – ediţia a XX-a 

10 mai 2025 
 

Clasa a IX-a                
 

Problema 1 
 

        Rezolvați ecuația: 

                    ቂ
௫ାଷ

ଶ
ቃ + ቂ

௫ାସ

ଶ
ቃ =

௫ା଻

ଶ
 , 𝑥 ∈ 𝑅. 

                                                       Dragoș Lăzărescu, Rm. Sărat                                                 

 
 Solutie 
 

 



Problema 2 
 

         Determinați o relație independentă de 𝑥, între 𝑎 și 𝑏 în cazurile: 
a) sin 𝑥 + cos 𝑥 = 𝑎 și tg 𝑥 + ctg 𝑥 = 𝑏 . 
b) 𝑡𝑔𝑥 + 𝑐𝑡𝑔𝑥 = 𝑎  și  𝑡𝑔ଶ𝑥 + 𝑐𝑡𝑔ଶ𝑥 = 𝑏 

 

                                                Supliment Gazeta matematică                     
 
 
Soluție 
 

      



Problema 3 

        Fie 𝑥, 𝑦 ∈ (0, ∞) și numerele: 𝐴 = 𝑥 +
ଵ

௫
 , 𝐵 = 𝑦 +

ଵ

௬
 , 𝐶 = 𝑥ଶ + 𝑦ଶ, 

         𝐷 =
ଵ

௫మ
+

ଵ

௬మ
 . Arătați că: 

a) ൫𝐴 + √𝐴ଶ − 4൯
ଶ

+ ൫𝐵 + √𝐵ଶ − 4൯
ଶ

= 4𝐶, ∀ 𝑥, 𝑦 ≥ 1                                                

൫𝐴 + √𝐴ଶ − 4൯
ଶ

+ ൫𝐵 + √𝐵ଶ − 4൯
ଶ

= 4𝐷, ∀𝑥, 𝑦 ∈ (0,1) . 

b) (𝐴ଶ + 𝐵ଶ)ଶ ≥ 4(𝐶 + 2)(𝐷 + 2) . 
                                                 Dragoș Lăzărescu, Rm. Sărat     
Solutie 

 



SPERANŢE RÂMNICENE – ediţia a XX-a 

9 mai 2026 

 

Clasa a X-a 
 

 

 

Subiectul 1   (7 puncte) 

                                   

Să se rezolve în mulţimea numerelor reale ecuația: 

                                             

                       𝑙𝑜𝑔2026( 𝑥 − 2027) = 𝑙𝑜𝑔2027( 𝑥 − 2026) 
 

                                                      Costică Ambrinoc, Rm. Sărat 

 

 

     Solutie si barem 

 

     Notăm𝑙𝑜𝑔2026( 𝑥 − 2027) = 𝑙𝑜𝑔2027( 𝑥 − 2026) = 𝑡 ∊ 𝑅 ........................1 punct 

     𝑥 − 2027 = 2026𝑡, 𝑥 − 2026 = 2027𝑡.......................................................1 punct 

     2026𝑡 + 1 = 2027𝑡.......................................................................................1 punct 

     Obsevăm 𝑡 = 1 este soluție............................................................................1 punct 

     2026𝑡 + 1 = 2027𝑡 ⇔ (
2026

2027
)
𝑡
+ (

1

2027
)
𝑡
= 1.............................................1 punct 

     Membrul stâng este o funcție strict descrescătoare, valoarea 1 este luată o singură dată 

deci 

     𝑡 = 1 este soluție unică...................................................................................1 punct 

     𝑥 = 2026 + 2027 = 4053 unica soluție a ecuației din enunț.......................1 punct 

                                                                

 





Problema 3 

 

 La o masă rotundă sunt invitate 𝑛 perechi, soț și soție. În câte moduri se 

poate realiza aranjarea invitaților la masă în fiecare dintre următoarele cazuri: 

a) Toți invitații sunt puși la întâmplare, fără niciun criteriu. 

b) Femeile și bărbații sunt puși alternativ. 

c) Fiecare soție stă lângă soțul ei. 

                                                                        Viitorii Olimpici 

 

Soluție    

 

 

 

a) Nu există niciun reper pentru numărare. Se fixează un invitat la masă, pe 

un loc oarecare și avem 2𝑛 − 1 locuri libere unde vor fi așezați ceilalți 

2𝑛 − 1 invitați. ...........................................................................1 punct 

Această așezare se poate face în  (2𝑛 − 1)!  moduri.................1 punct 

 

b) Cei 𝑛 bărbați pot fi așezați în (𝑛 − 1)! moduri la masa rotundă (între doi 

bărbați așezați consecutiv rămâne exact un loc gol). Avem repere și 𝑛  

locuri libere pe care le pot ocupa cele 𝑛 femei în 𝑛! moduri......1 punct 

În total sunt (𝑛 − 1)! ∙ 𝑛! moduri în care femeile și bărbații pot fi puși 

alternativ.....................................................................................1 punct 

c) Considerăm fiecare pereche, soț și soție, ca fiind o entitate care ocupă un 

bloc de două scaune alăturate. Atunci sunt (𝑛 − 1)! moduri de așezare a 

acestor perechi la masă...............................................................1 punct 

Apoi pentru fiecare perche sunt două variante de ordonare la masă, deci 

în total sunt (𝑛 − 1)! ∙ 2𝑛 moduri de așezare la masă în așa fel încât 

fiecare soție stă lângă soțul ei. 
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